Wilasnosci logarytmow

Cwiczenie 1:

logsl=........ , poniewaz logvz 1=......... , poniewaz log .1=........... , poniewaz
2

Wiasnos¢ 1: Jezeli acR\{1}, to loga1l=................

Logarytm liczby 1 jest zawsze rowny ...........

Cwiczenie 2:
logs5=........ , poniewaz log 5 2= , poniewaz logli U , poniewaz
Wilasnos¢ 2: Jezeli acR:i\{1}, to log.a=................

Logarytm podstawy jest rowny ...........

4

Cwiczenie 3a):

Wiasnos¢ 3: Jezeli xeR, aeR\{1}, to log,a*=...........

Logarytm potegi podstawy jest réwny wykladnikowi tej potegi.

r

Cwiczenie 3b):

logs5%=........... , loge81 =1loge9*=........... , logo3 =1loge93=............. , 10gp10,01=............... , logi16= logi(%)'4: ................

Cwiczenie 4:

Qogd=_ .

3log= ...

Wiasnosé 4: Jezeli acR\{1}, beR,, to ao%b=,..........

Wiasno$¢ 5: Jezeli acR\ {1}, x,yeRy, to loga(xy) = log.x + log,y

Logarytm iloczynu liczb .........cocveruerennes JESt FOWNY .ouerennrrrnerccnncsennennne logarytmow czynnikOw tego .......c..cceveevcureruneees przy tej samej

podstawie.

dowdd: Korzystajgc z tozsamosci: a°s®=b dlaac................ ibc.. otrzymujemy: al°%¥ =xy =alo&x ... = logX T

Skorzystalismy z faktu: iloczyn poteg o jednakowych podstawach jest rowny potedze o tej samej ....................... 1 wyktadniku bedacym

......................... wyktadnikow poteg czynnikdéw tego iloczynu. Poniewaz funkcja wyktadnicza jest roznowarto$ciowa, wiec rdwnos¢:

aloB(Y) = g 108X Fov jest rtownowazna rownosci 10ga(xy) = 1ogaX + ..o , co nalezato wykaza¢.

Wiasnosé 6: Jezeli acR+\{1}, x,yeR., to 1oga§ = log.x - logay.

Logarytm ilorazu liczb ..................... JeSt FOWNY .eeeeveeueesuesunnns logarytméw dzielnej i dzielnika przy tej samej podstawie.

doWOd: a'°By=. ..o

Wilasnos$¢ 7: Jezeli acR:\{1}, xeR:ipeR, to log,x? = p-log.x

Logarytm potegi liczby ................. rOWNA Si¢ coeevueerncrncene logarytmu tej liczby przy tej samej podstawie przez wykladnik ..............

dowdd: a'eX’=xP = (alozX)P = gP---- dla aeR;\{1}, xeR.ipeR

Poniewaz funkcja wyktadnicza jest roznowartosciowa, to rownosé alogx” = gPeov jest TOWNOWazNa FOWNOSCL: «..cc.evuerverreruenuenieieeeneenenes
log, ¢

Wiasnos¢ 8: Jezeli a,beR:\{1} i ceRy, to log,c = ]
E— 0g, a

Wz6r ten nazywamy wzorem na zmiane¢ podstawy logarytmu.
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